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Esta proposicion se nos lla comunicado simultineamente por
MM. Lemoine y Tarry.

En una Nota reciente (Quelques formules velatives auw triangles
rectilignes; mémoires couronnés et autres mémoires publids par U Acadé-
mie royale de Belgique, 1890, tome XLIV), M. Catalan ha considerado
los puntos y el dngulo de Brocard y ha evaluado algunas distancias.
Consideremos el d4ngulo v y los puntos Qi Qs de Brocard, y sea I el
centro del circulo inscrito; s¢ hallardn en esta memoria las immu-
las sigunientes:
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haciendo
m=a’+ 04, nt=a'btb e, W=atb+te.
(Se concluird)
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LA EVOLUCION DE LA GEOMETRIA PROYECTIVA

(CORTINUACION)

La institueidn de la Escuela politéenica favorecid el espiritu de
propaganda, y por consiguiente era natural que ademds del célebre
Journal de la misma aparecieran otros periddicos cientificos, entre
los cuales deben citarse la Correspondance sur U Ieole polytechnique y
Les Annales de Mathédmatiques que en Montpellier fundd el distingui-
do matemitico Gergonne, favoreciendo de una manera notable el
desenvolvimiento de la Geometria.

En esta época los descubrimieutos se suceden sin interrupeidn,
progresando la eiencia por efecto de la suma de conocimientos apor-
tada & la misma por cada individualidad, entre las que se podrian
citar muchas de gran valia en esta época, excepeional por lo pridiga
en talentos matemiticos, llegando en verdad & ser imposible muchas
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veces deslindar el campo, hallar el verdadero inventor de tal ¢ cual
idea en cuya manifestacion han intervenido varios, por efecto de
haberlos impulsado & todos su actividad intelectual, solicitada en
muy diversos sentidos y bajo distintas influencias, & explorar el
abundante filén de verdades. No es de extrafiar, pues, esas polémi-
cas que llenan muchas péginas en las obras de Poncelet, donde se
trata de vindicar sus derechos de propiedad en determinadas teorfas
que fueron objeto predilecto de sus investigaciones, tales son, entre
otras, las de la dualidad, polares reciprocas, y homologia. Y ecierta-
mente que es cuestidn ardua el deslindar esta cuestidn, por cuanto
las mismas ideas pueden ser patrimonio de muchos, y como dice
Gergonne en una de sus réplicas 4 Poncelet, seria preciso anfes de
publicar una idea leer cuantos autores han eserifo, lo cual es mis
embarazoso que el buscarlas directamente dejando su curso natural
4 la inteligenecia, cuyo trabajo, lento sin embargo, es preferible al de
seguir el intrincado tejido de investigaciones realizadas por todos
los exploradores del mundo cientifico.

Las obras de Poncelet constifuyen un conjunto de feorias todas
referentes al nuevo desenvolvimiento de la Geometria, y aunque no
forman un cuerpo de doetrina donde se hallen encadenadas bajo un
plan que las incluya bajo cierta unidad, ofrecen un abundante mate-
rial & quien desee conocer cuanto de esencial constituye este espe-
cial orden de conceptos, no todos nuevos, pues radican muchos de
ellos en la época de la civilizacidn alejandrina y en los tiempos de
Pascal y Desargues, si bien lo prineipal es resultade de las investi-
waciones de los gedmetras modernos.

Los resultados que la Geometria debe a las investigaciones de
Poncelet se hallan contenidos en sus dos obras Traité des propridiés
projectives des figures, euya publicacion data del ano 15822, y sus Ap-
plications d'analyse et de Gvom#irie, publicado en 1862, La primera
forma la sintesis de sus descubrimienfos ¢ de sus puntos de vista
generales respecto 4 la moderna Geometria, la segunda contiene una
serie de frabajos que aparecen como una sucesién de ensayos d una
preparvacidn para analizar definitivamente su obra principal, que es
la anterior.

“ Un gran numero de gedmeltras distinguidos, como dice Ponce-
let en su célebre obra, al frente de los que debe colocarse al ilustre
Monge, han sentido toda la importancia de los recursos que podia
ofrecer la doctrina de las proyecciones en la invencidn y la demos-
tracidn de las propiedades de las figuras, Pascal, Lahire, Lambert
y mds recientemente Carnot en su Essai sur fa Théorie des transver-
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sales, Gergonne, Seryois, Ferriot, Durrande, ete. en los dnnales de
Mathématiques han hecho sucesivamente con mé4s ¢ menos restric-
cion, consideraciones semejantes para extender el resultado de las
primeras concepeiones geométricas. ¥n fin, Brianchon ha hecho in-
sertar en el cuaderno X° del Journal de U Ecole Polytechnique una Me-
moria que presenta sobre asunto, reflexiones 4 la vez nuevas y ex-
tensas. Pero todos estos gedmetras, no teniendo como objetivo mis
que la demostracidn de algunas propiedades particulares de las figu-
ras, no se han ocupado de una manera especial en busecar los diver-
80S principios que la sola do¢trina de las propiedades podria dar, la
que hace que, para la mayor parte, estas propiedades habrian podido
establecerse de una manera més general y méas sencilla todavia,
como nos podremos convencer en lo sucesivo “.

(Se continuard)
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INDICACIONES GENERALES ACERCA DE ALGUNAS OBRAS

Cours pE MATHEMATIQUES SPHCIALES.
Previere partie, ALGEsre, PAR M. Ot DB LoNGCHAMES

El progreso continuado de la Matemdtica exige mds que en nin-
guna ofra ciencia un progreso correlativo de los métodos, segtin los
cuales deban exponerse, tanto lag teorfas conocidas desde épocas
mds 6 menos remotas, como las que 4 ellas se van agrupando, mer-
ced al sucesivo incremento constantemente obtenido por esta rama
del saber. '

Ademas de las Universidades, donde enseddndose ¢ debiéndose
enseiiar la ciencia porla ciencia, atendiendo principal y casi execlu-
sivamente al rigor dogmético y dialéetico, 4 la concatenacidn de las
verdades dentro del plan general de conocimientos matemdticos, se
multiplican las Escuelas téenicas, destinadas principalmente 4 los
estudios de aplicacitn; y en éstas es forzoso supliv con la rapidez de
los procedimientos el estuerzo que luego ha de necesitar el espiritu
para pasar al orden concreto, donde ha de ejercer su actividad muy
prineipalmente.

Jno de los sucesos que han contribuido con gran eficacia & rea-
lizar este fin prédctico de la clencia, ha sido el desarrollo adquirido
por este grado medio de la Matematica, que se conoce ya con la de-

EL PROGRESO MATEMATICO 109

nominacién de Mutendticas especiales; este grado colocado entre los
de las elementales y superiores es susceptible de beneficiosas modi-
ficaciones y ha llegado 4 constituir una base desde la que, con segu-
ra marcha es luego muy fécil recorrer en cualquier sentido el vasto
dominio de las ciencias matemditicas.

No hay para qué citar ahora los varios autores que se han ido su-
cediendo en los cursos de las Escuelas téenicas, con grandes resul-
tados, abandonados més tarde por otros que han ido satisfaciendo
las necesidades crecientes sefialadas por la influencia cada vez ma-
yor de las modernas teorfas, por su invasién lenta desde las regio-
nes del inventor y del sabio, 4 las regiones mis modestas que les ha
ido sefialando su divalgacién por medio de los propagandistas.

Hoy vamos & ocuparnos exclusivamente de un nuevo libro, debi-
do al notable matemético y publicista M, de Longehamps, y que esté
destinado 4 enmplir muy principalmente con los fines de la ensefian-
za para las clases especiales de matemiticas. Esta obra que consti-
tuye la primera parte de su Cours de Mathématiques spéeiales es la
nueva adicién de su Algébre poco ha publicada.

BEn un tomo de 755 paginas M. Longehamps recorre el vasto do=
minio del Algebra, & partir desde la divisidén y del anélisis combina-
torio, hasta terminar con una exposicién sucinta, pero no por eso
insuficiente de los infinitamente pequenos y de las integrales defini-
das, completada por el cileculo de las diferencias y la teoria de lain-
terpolacion, dando lugar adecuado en este vasto trayeeto, no siélo 4
las feorfas ya fan vulgarizadas que conducen 4 la resolucidn de las

ecuaciones numéricas, y en ue juegan combinados los nombres de

Rolle, Descartes, Budan, Sturm, Newton y Lagrange, sino que ade-
més oeupan su lugar correspondiente los desarrollos necesarios so-
bre el cilulo de las expresiones imaginarias, la hoy indispensable
teoria de los deferminantes con su complemento preciso sobre la eli-
minaeidn, las formas cuadraiticas, el discriminante y noeiones sobre
los invariantes. Esto es lo que en general puede decirse sobre las
materias contenidas en el Algebra de M. de Lonchamps.

En cuanto al modo de hallarse desenvueltas estas varias teorfas,
mucho més explicito se debe ser al tratarse de la disposicién de las
mismas dentro de la unidad del plan.

M. Longchamps imprime desde el prineipio al Algebra su earic-
ter esencialmente combinatorio por el método de demostracidn adop-
tados desde la teoria de la divisidn, haciendo aplicacién preferente
del concepto de identidad, llevando su rigor en este punto hasta dis-
tinguir en toda la extensién de su obra con un signoespecial = esto




