PRINCIPES DE LA NOUVELLE GEOMETRIE DU TRIANGLE

raR M. A. Pouramx

Con este titulo ha hecho apavecer recientemente M. Poulain un in-
teresantisimo folleto () sobre la Geometria del tridngulo, que vamos 4
dar 4 conoeer 4 nuestrds lectores.

(1) En venta en !a libroerla de Croville-Morant, édlleur, 20 rne de la Sorbonne. Par(s 1892
precio: 2 L. 50, .
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"La Geomettia del tridngulo, desconocids haoce veinte aiios, consti-
luye ahora una rama determinada de las ciencias matemiticas. L.os
numerosos desarrollos de que ha sido objeto 1a han conduecido ripida-
mente 4 formar un todo completo. Las proposiciones que se ofrecieron
en su origén y que parecfan -aisladas se ban encadenado entre st por
sabios mwétodos, " interesdnies leorias é ingenidsos pracedimientos de
transformacién ¢ de conjugacién. La Geometiria reciente constituye
en la actualidad una cadena cuyos anillos se hallan firmemente unidos,
y seria imposible el aspirar & conocer esta nueva consiencia sin poseer
sus nociones preliminares y fundamentales. Era pues necesario que
los matematicos, conoeedores & fondo-de estas cuestiones se propusie-
ran vulgarizar los elementos. Tal ha SLdo el fin 4 que se ha dirigido
Mr Poulain.

El folleto de_que tratamos no contiene mas que el estudio de los
puntos y de las Tectas notables dsl plane del tridngulo y algunas no-
ciones sobre el circulo de Brocard. Et sutor se ha propuesto, en efec-
to, daf 4 conocer los principios que permitan 4 los lectores, pooo al
corriente de esta nneva ciencia, iniciarse ré.pidame'nte en su estudio,

y su éxito ha sido completo.

Si la lectura de] trabsjo de M. Poulain se impoune 4 los principian-
fes, no 85 por esio menos- util 4 los que se hallan ya familiarizados
con el estudio de la Geometr{a del tridngulo: los nuevos puntos de
vista enlos que el autor se ha colocado, la diversidad de los enuncia-
dos, las numerosas férmulas dadas, les facilitardn el hacer una abun:
dante recoleccién y aumentar sus conccimienlos en grandes pmpor-
ciones.

M. Poulain no se ha contentado con tratar las cuestiones.que cons-
tituyen el fondo de su obra por el método puramente geométrico; se
ha servido ademés de nociones olementales de la Geometria analitica
gue frecuentemente simplifica en alto grado las demostraciones y
arrojan una viva luz sobre el conjunto de las propiedades del tridangu-
lo. Las coordenadas normales, baricéntricas; sobrelaterales y angula-
res desempefian 4 su vez un papel importante, y M. Poulain ha mos-
trado claramente todas las ventajas que de ellas pueden obtenerse en
pro6 de la elegancia de la demostracién y de la sencillez de los cileu-
los, mediante el empleo de tal 6 cual sistema dé coordenadas.

"El folleto de M. Poulain contiene numerosas férmulas, y en este
concepto tiene su lugar sefialado en el estucio de un matematico, como
la tabla de logaritmos en el de un caloulador. El orden de los teore-
mas, detenidamente estudiado, s¢ ha coordinado en forma de hacer )as
demostraciones tan sencillas como es posible, Aqui, como ensu fra-
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tado de Geometria elemental (0 M. Poulain ha puesto toda su atencién
en allanar dificultades, y Jo ha conseguido con excepcional éxito,
La terminologia del tridngulo no se ha descuidade, introduciéndoe-
se algunas palabras nuevas de una vtilidad ineoniestabla. «Los pua-
tos'nstables que actualments se pueden nombrar, dice ol autor, son en
nimero ilimitade, Limitdndose 4 los que pueden serlo, sin complica-
cidn de lenguaje, se obtienen muchos millares. A ¢ada uno correspon-
den varias teetas 0-curvas notables. Y pura esto basta con una trein-
tena de palabras!> Una ireintena de palabras, esio es poco; pero
todavia es preciso conocerlos y posser las leyes que presiden 4 la for-
macién de esta eficacisima nomenclatura. Todo esin, en la obra de
M. Poulain se aprende en algunos minutos! Bl conocimiento de esto
pequeiio voeabulario espor otra parteindispsnsable para todos losque

'deseen leer las publieaciones recientes 6 los periddicos cienlificos.

La Geoinetria del tridngulo posee una belleza y fecundidad incon-
cebibles; todo el que se aproxims 2 ella se siente irresisliblements
atraido, y todos los que en ella han trabajado no Iran tardado en amar-
la. No tan solo desde el punto de visia de los placercs y de las espe-
eulaciones intelectuales que procura la geometria brocardiense, cs
como me permito recomendar & mis lectores el estudio del hermoso
trabajo de M. Poulain, sino también desde su aspecto clisico. Los
métodos de la Geometrfa del tridogulo han penetrado, en efecio, en
la ensefianza, tanto en Franeia, cowmo en el extranjero. En Inglate-
rra sobre todo, las propiedades del tridngulo han llegado 4 ser ele-
mentales. Es'eierto que con frecusncia los teoremas no se exigen di-
rectamente en los exdmenes; pero los examinudores se han inspirado
en ellos, algunas veces, para las composiciones del bachillerato y tam-
bién en los concursos de agregacidn. Con mayor motivo los periddicos
de matematicas no han dejado de tomar en estas fuentes ejercicios
inéditos, por més que disimulen m#s 6 ménos so origen. Kxiste ally
una clave que ninguno debeignorar y que todos los profesores deben
poseer.

Les principes de la nowvelle Géométrie du triangle, estin divididos
en diez capitulos, ¢uyo contgnido eilaremos, indicando con letra cur-
siva los pasajes especialmente notables y sobre los que deseamos lla-
mar la atencidn. '

Chapitre I—0bjet de cette geoméirie. Quelques définilions (pp. 1-8).

Chapitre IL — Des Coordonndes Trilincuires ef barycentriques (phgi-

(1) Iditor: Dosclde en Lille y 80 rue Saint-Sulpics, Paris,
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nas 6-11). Construction d'un point dont on donne les coordonnées
(2, ¥ 2) ou (a, & y). Ging méthodes pour ealculer 2,1y, 2, =, B, y. Aplica-
tionsPassage des coordonnées oartéssiennastrilatéres aux coordonnées.

Chapitre IIL.—Quelques dquations trilaterds. (pp. 11-16). Equations
et constructions de droites remarquables. Droite de U infini. Equation
générale des cercles el des coniques. Corraspondance de points et de
droites. Triangles homologiques.

Chapitre ITV.—Des poinls rétiproques et des points inwerses. (pigi-
nas 16-20). Thdorémes divers. Applications. Construction de la polaire
trilineaire d' un point donnée par les coordonndes.

Chapitre V.—Enuméralion des poinls dérivéds 4 un ou plusicusrs au-

tres a U aide de lewrs coordonnées trilatéres. (pp. 20-29). Point factorien,
Points dérivés @ un seul point M (poinis réciproques, inverses, algé-
briquement agsociés, isobariques, Brooadiens, permutiens et semi-per-
mutiens, complémentaires...) Construction d’' un point a U injini.

Chapitre VI.—Des coordonndes tripolaires et angulaires. (pp. 29-33).
Coordonndes eotripolaires. Avantages des coordonntes surlatérales. Dé-
amonstration géomdirique de U existence des points de Brocard. Formules
nombieuses.

Chapitre VIL—Enumération des points deérivés de M a 1V aide de ses
coordonndas tripolaires ouw angulaires. (pp. 33-36). Centres isologiques
et isodynamisuaes. Points jumeaux. Formules.

Chapitre VIIL—Angles et distunces (pp. 36-40). Distance dedenx
points. Formules générales de transformation permettant de changer de

triangle de référence. Coordonnées tangentielles. Formules nombdréuses

Chapitre IX.—3Ethodes pour démontrer les thdorémes. (pp. 40-43),
Methodes a suivre pour démontrer que 3 points sont en ligne droite et
qué irois droiles sont concourantes.

Chapitre X.—Encore quelques poinls et quelques lignes remarqua-
bles (pp. 43-47). Cercle de Brocard, ‘premier ¢l second triangle de Bro-
card. Points cycliques. Droites isotropes.

Esie ultimo capitulo ofrece el hecho curioso de que todos los teo-
remas sobre el circulo de Brocard se hallai enunciades y demostra-
dos en pigina y media. -

Afnadamos, en fin,que numerosas indicaciones bibliogrificas per-
roiten recurrir 4 las memorias originales.

Como lo manifiesta el rdpido resumen que acabamos de hacer, la
obra de M. Poulain contiene las partes mis elementales y las mis
csenciales de la geometria del tridngulo. KEstd redactada con suma
claridad y sencillez, sé halla muy bien impresa, facilitando su lectura
numerosas figuras intercaladas en el texto. Y no vacilamos en asegn-
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rar que, desde el punto de vista elemental y practico, es una de lus me-
jores obras sobre el tridngulo que se han publicado, que sers leida con
fruto por cuantos se intevesan por la geometria del tridngulo. Con
este motivo, no dejaremos de recomendarla 4 nuestroslectores.

EMwe Vigarit.
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